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Teoria interpolacji jest dziatem analizy funkcjonalnej, ktéry ma zastosowanie na
przyktad w teorii aproksymacji, rownaniach rozniczkowych, czy otrzymywaniu
pewnych nieréwnosci. Problem interpolacji polega na konstruowaniu przestrzeni, ktore
leza, w pewnym sensie, pomi¢dzy dwiema danymi porOwnywalnymi przestrzeniami i
ktére maja te wlasnos$é, ze kazdy operator liniowy, ktéry dziata w sposéb cigglty na obu
tych przestrzeniach, jest tez operatorem cigglym podczas gdy rozpatrujemy go jako
operator okreslony na przestrzeni interpolacyjne;j.

Jednym z istotnych pytan dotyczacych teorii interpolacji jest to, czy wiasnosci
operatorOw zachowuja si¢ przy interpolacji. Inny nurt badan dotyczy problemu, czy
wlasnosci geometryczne jednej przestrzeni z pary porownywalnych przestrzeni Banacha
przenosza si¢ na przestrzen interpolacyjna. Rozprawa jest po§wigcona badaniu tego
problemu.

Na poczatku pierwszego rozdziatu podane s3 definicje studiowanych w tej
rozprawie wlasnosci geometrycznych przestrzeni Banacha. W jednej z rozpatrywanych
metod interpolacji istotng rol¢ odgrywaja kraty Banacha i duza czeg$¢ rozdziatu
pierwszego poswiecona jest ich geometrycznym wilasno$ciom, w tym rdéznym
wariantom lokalnej jednostajnej monotonicznosci i jednostajnej porzadkowej gtadkosci.

W drugim rozdziale zaprezentowane sg nowe wyniki dotyczace ogolnej dyskretnej
metody interpolacji. Pokazuja one, ze przy odpowiednich zatozeniach, takie wtasnosci
geometryczne, jak $cista wypuktos¢, lokalna jednostajna wypuktos$¢, niemal jednostajna
wypuktos¢ i wlasnos$¢ () przenosza si¢ z jednej z przestrzeni z pary porownywalnych
przestrzeni Banacha na przestrzen interpolacyjng. Aby wykaza¢ twierdzenie stabilno$ci
o wlasnosci (B), wykazane jest rowniez twierdzenie o whasnosci (B) dla sumy prostej
przestrzeni Banacha.



Rozdzial trzeci rozprawy po§wiecony jest metodzie interpolacji Yoshikawy-Sparra,
czyli wersji rzeczywiste] metody interpolacji dla wigcej niz dwdch przestrzeni. Zawarte
w nim nowe wyniki dotyczg stabilno$ci jednostajnej wypuktosci, niemal jednostajnej
wypuktosci 1 whasnosci (B) przy dyskretnej wersji tej metody. Zaprezentowany jest
przyktad, ktory pokazuje, ze przestrzenie interpolacyjne otrzymane za pomoca ciaglej 1
dyskretnej wersji metody Yoshikawy-Sparra moga by¢ nicizometryczne, a co za tym
idzie, twierdzenia dotyczacej stabilno$ci wilasnosci geometrycznych musza by¢
udowadniane oddzielnie dla kazdej wersji tej metody. Podana jest jednak metoda, ktora
pozwala otrzymywac rezultaty dotyczgce stabilnosci wiasno$ci geometrycznych dla
ciggltej wersji metody interpolacji Yoshikawy-Sparra, wykorzystujac wczesniej
udowodnione twierdzenia dotyczace dyskretnej wersji tej metody. Jest ona
wykorzystana jest do udowodnienia twierdzen dotyczacych stabilnosci jednostajnej
wypukto$ci, niemal jednostajnej wypuklosci i whasnosci (B) dla ciagtej wersji metody
Yoshikawy-Sparra.

Ostatni, czwarty rozdzial rozprawy poswiecony jest zespolonej metodzie
interpolacji. Zaprezentowane sa w nim nowe wyniki dotyczace stabilno$ci Scislej
wypuktosci i lokalnej jednostajnej wypuklosci. Przedstawione sg takze czgsciowe
wyniki dotyczgce stabilnosci nieskonczenie wymiarowych odpowiednikéw jednostajne;j
wypuktosci: niemal jednostajnej wypuktosci 1 whasnosci (f). Nastgpnie rozpatrywany
jest przypadek interpolacji krat Banacha i wykazane jest twierdzenie dotyczace
stabilnos$ci jednostajnej monotonicznosci.



